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ü
rl

ic
h
en

Z
ah

le
n

b
et

re
ff
en

d
zu

b
ew

ei
se

n
,
re

ic
ht

ei
n
fa

ch
es

Z
äh

le
n

ab
er

n
ic

ht
au

s.
D

a
h
il
ft

nu
n

d
as

d
ri

tt
e

A
xi

om
.

D
as

d
ri

tt
e

A
xi

om
is

t
ei

n
e

m
en

ge
nt

h
eo

re
ti

sc
h
e

F
or

m
u
li
er

u
n
g

fü
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fü
r

je
d
es

n
,
fü

r
w

el
ch

es
E

(n
)

zu
tr

iff
t,

au
ch

E
(S

(n
))

zu
tr

iff
t

(I
n
d
u
kt

io
n
ss

ch
lu

ss
),

d
an

n
tr

iff
t

E
(n

)
fü
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rä
is
ch

e
T
ri

p
el

,
u
n
d

so
lc

h
er

T
ri

p
el

gi
b
t

es
u
n
en

d
li
ch

vi
el

e
w

ie
sc

h
on

in
E

u
kl

id
s

G
eo

m
et

ri
e

b
ew

ie
se

n
.

Im
G

eg
en

sa
tz

d
az

u
h
at

d
ie

G
le

ic
hu

n
g

an
+

bn
=

cn
h
at

fü
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lä
ss

t
si

ch
al

s
S
u
m

m
e

zw
ei

er
P

ri
m

za
h
le

n
sc

h
re

ib
en

.

O
k.

F
an

ge
n

w
ir

m
al

an
:

6
=

5
+

1,
8

=
5

+
3

=
7

+
1,

10
=

7
+

3
=

5
+

5,
12

=
11

+
1

=
7

+
5.

S
ie

ht
au

s,
al

s
ob

G
ol

d
b
ac

h
re

ch
t

h
at

.
A

b
er

ei
n

B
ew

ei
s

is
t

d
as

n
at

ü
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fü
h
rt

w
er

d
en

,
d
.h

.
d
u
rc

h
D

efi
n
it

io
n
en

od
er

äh
n
-

li
ch

es
,

ab
er

eb
en

oh
n
e

n
eu

e
A

xi
om

e
od

er
P
os

tu
la

te
.

M
an

n
en

nt
d
ie

se
s

V
or

ge
h
en

ko
n
st

ru
kt

iv
,
w

ei
l
es

eb
en

d
ie

se
n
eu

en
(=

ga
n
ze

,
ra

ti
on

al
e,

re
el

le
)

Z
ah

le
n

sc
h
aff

t,
u
n
d

n
ic

ht
et

w
a

p
os

tu
li
er

t.
D

as
ko

n
st

ru
kt

iv
e

V
or

ge
h
en

h
at

se
in

en
C

h
ar

m
e,

ab
er

es
d
au

er
t

zi
em

li
ch

la
n
g,

b
ev

or
si

e
vo

n
−

1
re

d
en

d
ü
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zä

h
lb

ar
-u

n
en

d
li
ch

e
M

en
ge

.E
s
gi

b
t
“g

en
au

so
vi

el
e”

ga
n
ze

Z
ah

le
n
,w

ie
es

n
at

ü
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fü
r

r
ra

ti
on

al
d
ie

M
en

ge

X
r

:=
{s
∈

Q
|r

<
s}

(A
.5

8)

u
n
d

ih
r

K
om

p
le

m
en

t
Q
\

X
r

=
:
X

r
.
E

ig
en

sc
h
af

te
n

(S
1)

–(
S
4)

si
n
d

h
ie

r
le

ic
ht

n
ac

h
-

zu
w

ei
se

n
5

–
d
as

P
aa

r
(X

r
,X

r
)

is
t

ei
n

D
ed

ek
in

d
’s

ch
er

S
ch

n
it

t.
U

n
d

d
a

X
r

ei
n

m
a-

xi
m

al
es

E
le

m
en

t
au

fw
ei

st
–

fü
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öß

te
s

E
le

m
en

t,
d
.h

.
(X

√
2
,X

√
2
)

is
t

zw
ar

ei
n

S
ch

n
it

t,
ab

er
ke

in
ra

ti
on

al
er

S
ch

n
it

t.

F
ü
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rä

n
kt

e
T
ei

lm
en

ge
M
⊂

R
h
at

ei
n

In
fi
m

u
m

in
R

(o
h
n
e

B
ew

ei
s)

.

D
as

R
ec

h
n
en

m
it

re
el

le
n

Z
ah

le
n

w
ir

d
nu

n
im

R
ah

m
en

d
er

M
en

ge
n
le

h
re

au
f
d
as

b
e-

re
it

s
b
ek

an
nt

e
R

ec
h
n
en

m
it

ra
ti

on
al

en
Z
ah

le
n

zu
rü
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